Microeconomia Avanzada I
Examen Final, Desembre 2010.

1. Considerem un consumidor amb funcié d’utilitat

1
U(l‘l,l’z) = _JJ_ +x9, x> 0.
1

(a) Verificar que es satisfa la relacio:
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(b) Explicar per que.

2. Considerem una economia d’intercanvi 2 x 2.

L’individu A té una dotacid inicial w, = (20,20); I’individu B té una do-
tacié inicial wp = (20, 40).

L’individu A considera que ambdés bens son substitutius perfectes en la
proporcié 1 a 1. L’individu B considera que ambdds bens sén complemen-
taris perfectes en la relaci6 2:3 (i.e. 2 unitat de be 1 per cada 3 unitats de be
2).

(a) Trobar I’expressié analitica del conjunt d’assignacions optimes de Pa-
reto. Representar-les en una Caixa d’Edgeworth.

(b) Calcular el preu relatiu que permeti, donades les dotacions inicials, se-
leccionar una assignacid pertanyent al conjunt d’assignacions Pareto-
optimes.

(c) Qué passa amb el conjunt d’assignacions Pareto-optimes si les dispo-
nibilitats d’ambdds bens sén de 40 unitats tent de be 1 com de be 2?



Soluciéo Examen Final

1. (a) El problema del consumidor es

1
max L(z1, 9, \) = - + x9 — AN(p1x1 + paza —m)
1
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Les condicions de primer ordre sén
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A partir de (1) i (2) obtenim,
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Substituint (4) a (3) obtenim
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Ara podem calcular els elements de la relacio:
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de manera que
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(b) Ates que les preferencies del consumidor son quasi-lineals, i.e. del tipus
U(xy,x2) = f(x1) + 22, la demanda del be 1 no depeén de la renda m, és a
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L’equacio de Slutsky per al be 1 és:
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que en el nostre cas es redueix a
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A més per simetria sabem que
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L’equacio de Slutsky per al be 2 és:
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Substituint (6) 1 (7) a (8) obtenim
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Figura 1: La caixa d’Edgeworth del problema 2a.

2. (a) El mapa de corbes d’indiferéncia de I’individu A esta format per rectes
de pendent —1. El mapa de corbes d’indiferencia de I’individu B esta re-
presentat per angles rectes amb els vertices al llarg d’una linia de pendent
2/3, que coincideix amb la diagonal de la caixa d’Edgeworth representada
en la figura 1.

Una assignacio com la representada pel punt a es millorable realitzant in-
tercanvis fins per exemple, 1’assignacio b (on millora el benestar de 1’indi-
vidu B), o fins a 1’assignacio ¢ (on millora el benestar de 1’individu A). Per
tant, I’assignacio a no és eficient. Aquest argument permet identificar com
les assignacions Pareto-optimes com aquelles al llarg de la diagonal de la
caixa d’Edgeworth. L’expressio analitica d’aquesta diagonal és

3
Tpa2 = ZTA1-

2

(b) Ates que I’individu A considera ambdds bens substitutius perfectes amb
relacié 1:1, només consumira el be que tingui el preu més baix. En altres
paraules, si p; < pj, el consumidor A es gastara tot el seu pressupost en el
be ¢, situant-se aixi en un punt be sobre I’eix horitzontal (si p; < ps) 0 sobre
I’eix vertical (si po < p;). En conseqiiencia, només podem tenir un equilibri
walrasia quan p; = p, de manera que I’individu A seleccioni una cistella de
consum sobra la diagonal de la caixa d’Edgeworth.

(c) Si lea dispponibilitat de be 2 és de 40 unitats, la caixa d’Edgeworth es-
devé un cuadrat i la recta que uneix els vertices de les corbes d’indiferéncia
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Figura 2: La caixa d’Edgeworth del problema 2c.

del consumidor b ja no coincideix amb la seva diagonal, tot i que continua
representant el conjunt d’assignacions Pareto-optimes. Aixo implica que
1’assignaci6 situada entre els punts 04 i a no sén eficients: qualsevol as-
signacié x € [04,a) esta dominada per 1’assignaci6 a en el sentit que el
consumidor A millora la seva satisfaccié sense empitxorar el benestar de
I’individu B. Aquesta situacié es mostra en la figura 2.



